Zo zivota a diela Karla Pelza

Zita Sklenéarikova

1 Zivotopis a profesionélna kariéra

Karel Pelz bol jednym z najvyraznejSich pradgé’ov ¢eskej geometrickej Skoly popri
bratoch Weyrovcoch, Janovi Sobotkovi, Vincencovollenkovi ad’al$ich.Pod’aGina Loritt
.Karel Pelz zaujalcestné miesto medzi vedcami, ktori zasvatili vSetlkstné Gsilie
deskriptivnej geometrii. Vedel v jej prospech kai&’ najrozhodujucejSie pokroky deené
v priebehu 19. stokda v polohovej geometrj obzvlag v teérii kuZzéosefiek. Podarilo sa mu
pridasr’ k tejto discipline nieko dblezitych strdn poloziac tak priklad, ktory aupme
poznania, kiez by bol mnohymi nasledovany.

Karel Pelz sa narodil 2. oktobra 1845&du Krivoklatu. Vyrastal v lone ivoklatskych
lesov, kde bol jeho otec kniezacim hajnikom. Ot&akvpadol za olvepytliakom a tak Pelz uz
v detstve osirel. Po absolvovani reédlky v Rakovn$tudoval nateskom polytechnickom
Ustave v Prahe (1864 — 1869). V tomto rozhodujuadmdobi formovania deskriptivnej
geometrie ako vedeckej discipliny v sustave matekyath vied bol priaznivy vplyv tamojSej
katedry deskriptivnej geometrie na Studentov a ydadvedeckych pracovnikov umocneny
prichodom dvoch vyznamnych osobnosti: FrantiSkaefd, druhého profesora katedry
deskriptivnej geometrie pre prednasigské (po n&akanej smrti Rudolfa Skuherskéfo)
a hlavne Wilhelma Fiedlera, prvého profesora kateldskriptivnej geometrie pre prednasky
nemecké (Fiedlerove prednaskynavsej geometrieboli v tom ¢ase prvymi prednaskami
z tohoto predmetu v Rakasku).

V prvom roku prazského pobytu Studoval Pekkdetivhu geometriu u TilSera. V druhom
roku navstevoval tie isté prednasky u Fiedleratoudho absolvoval aj pracne konsttnk
cvicenia k prednaske s vysledkom tak vynikajucim, Zzeeso Fiedler vyZiadal na pamiatku.
Pelz okrem toho absolvoval s aktivnym zaujatimia@lerove nepovinné prednaskyavsej
geometrie Vztah Witela a Ziaka prerastol do vzajomnej sympatie; zo gtfaedlera to bola
pomoc (i materialna) a prajngsz Pelcovej strany Ucta a obdiv k svojmtitel’'ovi a k jeho
zaujatosti a prinosu pre projektivnu a deskriptigaometriu. Svaed o tom ich vzajomna
celoZivotna koredpondenci@rizn&nou vlastnogou oboch muZov bola takpovediac vrodena
dokladnos a svedomitasvo vSetkom konani. [15]

Pa@as Studia sa zoznadmil Pelz s oboma bratmi Emil&duiardom Weyrovcami; ¥ah
k Emilovi sa vyvinul do trvalého celozivotného pelstva, i kel’ im osud nedoprial Ziblizko
seba. Obaja vrucne milovali Prahu; tazkavZiomto meste sa naplnila len Pelzovi na sklonku

! Gino Loria ( 19. 5. 1862 — 30. 1. 1954), vyznamaliahsky matematik a historik v oblasti histérietemaatiky

2 polohovéa geometrimovsidnovageometria= projektivna geometria

% Zasluhou Skuherského sa deskriptivna geometriaaimshej polytechnike vymanila z roly pomocnej diticiy

a stala sa samostatnym odborom s dvojnasobnoudwdindotaciou v porovnani s predchadzajicim obdobim
Viac podrobnostd systemizacii katedier deskriptivnej geometrie v igklo-Uhorsku sa mozmmzvedi¢ v[12].

* Fiedler odisiel r. 1867 na technicki vysoku $kdt Zirichu, kde zaujal post profesora pre deshmipti
geometriu. Udrziaval s Pelzom kontakt temer doguhsjch Pelzovych dnigitel’ prezil svojho Ziaka o viac nez
Styri roky.



Zivota. Karel Pelz sa podielal na vydani prvej wiag prace Emila Weyra, a to vyhotovenim
piatich tabuliek obrazkov, ktoré boli podstatnotasiou spist?

Po absolvovani techniky r. 1869 nastupil Pedz asistentské miesto kresglipri c. k.
Ustrednom Ustave pre meteorolégiu a zemsky magmeasizo Viedni. UZ po roku sa vratil do
Prahy na miesto asistenta deskriptivne] geometgeofesora Karla Kippera, ktory prevzal
katedru deskriptivnej geometrie po Fiedlerovom aodehz Prahy. Na tomto mieste Pelz
pracoval az do roku 1875, Kesa stal profesorom Statnej realky &sine. V tomto obdobi mal
uz uverejnenych viacero vedeckych pré&e,mu vysliZilo pozvanie na miesto profesora na
vySSiu priemyslovku do Kamenice v Sasku. NeZ priSkiojednaniu podmienok profesary,
bol vymenovany r. 1876 za profesora krajinskejkg#&l sidelnom meste vysokych $kol Grazi
(Stajersky Hradec) a ponuku do Kamenice neprijal.

V Grazi, uZz ako uznany vedecky pracovnik, in@istsitasne aj svoju akademickd drahu,
najprv ako sukromny docent pri tamojSej vysokejl&kiechnickej. Jeho prednasky vsak
vzbudili takd pozornas Ze ho zbor Skoly uz po dvoch rokoch prijal nasteemimoriadneho
profesora pre deskriptivnu geometriu. Bol to prdz&epredovSetkym prejav uznania,
a ocenenie jeho vedeckej &tal'skej prace, no pre najblizSiu budlictits znamenalo ziay
narast povinnosti, kiék witel'skému Gvazku na redlke pristapila zavazne jeho exkaka
¢innog’ na technike. V tomto postaveni vSak nezotrval dPo nedakavanej smrti Emila
Koutného [12] sa r. 1881 stal Karel Pelz riadnyrof@sorom pre deskriptivhu geometriu na
technickej vysokej Skole v Grazi a zotrval na tomtste patndsnajkrajsich a najplodnejSich
rokov svojho Zivota.

V roku 1891 dostal Pelz ponuku profesorskéhesta pre deskriptivnu geometriu na
technickd vysoku Skolu vo Viedni. Vinou postupuegfnavani z viedenskej strany ponuknuté
miesto neprijal. R. 1896 opakovane ponuku do Viezaraietol, aby uz v tom istom roku, na
zéklade verejného konkurzu, prijal profesorsky paost prazskejceskej vysokej Skole
technickej po odchode F. TilSera do déchodku. Bianoé pésobenie Karla Pelza na prazskej
technike bolo vSak uz pozfené chorobou; v Prahe napisal len jednu vedeclaupral898.

Z jeho koreSpondencie a spomienok piiateje vSak zrejmé, Ze sa stale zaoberal hlavne
konStruknymi problémami, ktoré mu nebolo dopriate dopra€ava Urové publikovania.

V pisomnom kontakte zostaval hlavne s piiatie- byvalymi kolegami z Grazu. Uprimne bol
oddany Fr. Mertensovi, ktory tam tiez posobil (ra@sklertens ziskal profesorské miesto na
viedenskejpniverzite)Pelz nerdd z Prahy odchédzal, chcel si jef @b najviac. Mal viacero
z&ub. Jeho zbierka fotografii vyznamnych matemafikowedeckych zasluhach a Zivotnych
osudoch ktorych vedel zaujimavo a fundovane roatrésa rozrastla na stovky kusov. Bol
milovnikomvynikajucichmemoarowdbec radrozpraval hlavne BraheJanSobotka napisal:
»Je co [utova, Ze Pelz nenapisal memoary — predovsetkym o vadedlani a prazskych
kultarnych i spoléenskych zaujimavostiach. Iste by bol dokazal/@ka znalec a zasvéatenec
povolany nad inych“[15] R. 1904 bol Pelzovi udeleny titul a hodtias k. dvorského radcu;
zasluzeného odchodu do déchodku sa vSak nedozil.

Karel Pelz zomrel 16. juna 1908 v Prahe. Peahy je na VySehrade.

® Autor spisu sa o nich sfiakou zmig&uje v predhovore; sdm nebol totiz dobrym kiesti a Pelz bol temer
jediny, od koho sa v tokase dalo ¢akava’ korektné a rychle vyhotovenie teftasti prace. (Ide o spigheorie
der mehr-deutigen geometrischen Elementargebilde derdalgebraischen Kurven und Flachen als deren
Erzeugnisse”, 1869

® Zbierka je majetkondeskej akadémie vied. [15]



2 Vedeckeé dielo

Meno Karla Pelza je Uzko spaté s vrcholnynveogm deskriptivnej geometrie, ktory bol
zau$eny Emilom Milllerom’ a jeho Ziakmi v prvej tretine 20. stéia. Jeho vedecké prace
boli citované, ocenené a uplatnené temer vo vShtkpisoch venovanych tejto matematickej
discipline. Praha sa nemalou mierou zaslUzila wajonovych geometrickych metdd na
prelome 19. a 20. statia a od druhej polovice Sgesiatych rokov devatnasteho stoao
prezila celtd epochu uspesného rozmachu v geomerdinajuc prichodom\. Fiedlerana
vtedajSi krajinsky polytechnicky ustav, cez rychéstici ohlas bratoWeyrovcoy prichod
Jana Sobotkwa prazsku univerzitu a mnohydtalSich, medzi ktorymi zaujal Pelz razovité
a vyzn&né miesto. Vedecké dielo K. Pelza (celkom 34 pi)dotyka dvoch hlavnych
oblasti — syntetickej tedrie kuzesetiek, kriviek a pléch a vedeckej vystavby zobrazdéeiac
metdd. (Zoznam prac je v chronologickom poradi evgdv zavere tohto prispevku.)

2.1 Syntetickéa tedria kuze lose €iek, kriviek a pléch

Jednym z prvych problémov, ktorymi sa Pelzbeaal, bolo utenie tzv.lesklych bodov
kruZnice a elipsy (za predpokladu, Ze svetelny jzdmmko pozoroval@ leZia v rovine danej
krivky). V prvom pripade previedol ulohu na kong&wiu spol@nych dotgnic kruznice a
pomocnej paraboly, v druhom nacenie spolénych bodov danej elipsy a pomocnej
cirkularnej kubiky. Elegancia postupov a dosiahnbtyysledkov inSpirovali holandského
geometraP. H. Schoutena(1846 — 1913), ktory napriklad dokazal, Ze alged@rirovinna
krivka stupia m mam.(2m— 1) lesklych bodov leZiacich na krivke stiap2m prechadzajlce;j
nevlastnymi bodmi danej krivky.

Zna&nacag’ pracK. Pelzge venovankvadratickynplocham(kvadrikdm),ich vlastnostiam
a zobrazeniu (obrysy kvadrik, obrysy ich priemetkonstrukcie osi, osi a ohnisk obrysov
priemetov, problémy suvisiace s osvetlenim, t.gndtrukcie hranic vlastnych a hodenych
tienov v rovnobeznom i stredovom osvetlenid’.at RieSenie problémov vedie napospol
k tlohdm o kuzZBosekach. V mnohych z nich sa mdéZzeme strétsivdmi domyselnym
pouZitim a zovSeobecnenim nasledujlicej Steinétowety: ,Dotycnica a norméla v bode
stredove] kuzZkvse’ky su spolu s osami kubse’ky doty'hicami jednej paraboly, ktorej
dotykovy bod s normalou je stredom krivosti dangjdlose’ky vo zvolenom bodePelz
nazval tato parabol8teinerovou paraboloa dokazal nasledujicu vetu:

Veta 1 Nechk je 'ubovd’nd stredova kuZeseka, P 'ubovd’ny bod siou neincidentny a

jeho polara vzladom na kuZeseku k. Ak ozna&ime Q 'ubovd’ny bod priamkyp aq jeho

polaru vzifadom na kuZeseku k, tak plati: pre vSetky bod®) priamky p je mnozZina
zdruzenych polaq” k polareq (vzhtadom na kuZeseku k) kolmych na priamkug obalkou
jednej paraboly.

Poznamka 1 Dotycnicami paraboly z vety 1 su aj_dei(i =1, 2) kuZéoseky K, jej normaly
'n vbodochT O p n k (i =1, 2), priamkag a osi'r uhlov dotgnic't = = 'TP (i = 1, 2).
Urcujucou priamkou paraboly je priemerova prianf&danej kuzoseky k (obr. 1).

" O zivote a diele Emila Miillera, vrcholného prediteta viedenskej geometrickej Skoly, sa mozno dozvedie
v [13].

8 Jacob Steiner (1796 — 1863), profageometrie na berlinskej univerzifeden z najvyznamnejsich nemeckych
geometrov 19. stotia

° Tlto parabolu nazyvanteinerova-Pelzova parabofaisltichajica bod® a danej kuZkoseke k.



Jednym z najzavaznejSich problémov, ktoré kanédria kvadrik, je denie osi danej
kvadratickej plochy. Pelz rieSil tento problém agr (5), ato Specialne pre kvadraticku
kuze'ovu plochu (na tento pripad mozno previkenstrukciu osfubovd’nej kvadriky). Dve
konstrukiné rieSenia problému uviedol bez dékazu M. Chasléspercu historiqu¥.

V avode prace Pelz dokazal sprauhasboch Chaslesovych konstrukcii sposobom jemu
vlastnym, jednoducho a Usporne a nasledne odvagkom originadlne nové, elegantné
a hlavne jednoduchsie rieSenie. Uvedieme ag@airt hlavnej myslienky Pelzovho rieSenia.

NechK je danakuzd’ova plocha utena kuzéose&kouk v rovine a a vrcholomV. Takmer
celé rieSenie ulohy sa bude robirovine a, preto vrcholV uréime jeho kolmym priemetom
V'’ do tejto roviny a vzdialenésud = |V, a| = | VV’|. Pod osamk, y, z plochyK rozumieme
tri navzajom kolmé priamky, pre ktoré plati, Ze #é&z nich je polarne zdruZzend s rovinou
uréenou zvySnymi dvoma vihdom na plochiK.* Ak existuje trojica priamokx, y, z
poZadovanej vlastnosti, tak trojhran niméemy je autokonjugovany vEadom na plochiK,
odkial’ vyplyva, Ze trojuholnikKYZ(X=xn a, Y=y n a,Z=2zn q) je autokonjugovanym
(polarnym) trojuholnikom vzZtadom na kuZeseku k = K n a a navySe bod/” je jeho
ortocentrun? (obr. 2). Pelz fada nevyhnutné a dostglce podmienky existencie takého
trojuholnika. Jednoduchym spésobom dokazuje, zé&y$eho strany sa dotykaju parabgly
ktorej dotynicami si osio (i = 1, 2) kuZéoseky k, polara bodw” a symetralyh uhlov
sprievodéov boduV’” vzhradom na kuZiseku k (jej ohniska sdF (i = 1, 2)). OhniskdP
parabolyp je diagonalnym bodom Stvorstranwemého dvojicami dotynic 'o, 'h (i = 1, 2).
PriamkaV'X, resp.VY, resp.V'Z je zdruZenou polarou priamkyZ resp.XZ, resp.XY
kolmou na tato priamku. PretoZe obalkou parabplye mnoZzina zdruzenych polar ku
priamkam zvéazku priamok so streddfy ktoré su kolmé na odpovedajuce priamky zvazku,
musia vrcholy polarneho trojuholnika |€z@a polarnom Utvare k tejto obalke. Touto bodovou
mnozinou je rovnoosova hyperbdg ktorej asymptoty su rovnobezné s osami Kageky
k, prechadza jej stredo® ako aj bodonV" (doty¢nicat hyperboly v bode/" je zdruZenou
polarou k polare bodu”, k nej kolmou) (obr. 3). Hyperbola je ukena; oznaéme jej streds,

a druhy krajny bod priemeru hyperboly prechadzdjddeodomV” nech jeQ (navySe bodys,
P, Q su kolinearne).

Dalej Pelz dokazuje, Zze kruznit@pisana trojuholnikiXYZ prechadza pevnymi bodri
aQ. Kazda kruznica zvazku kruznic incidentnych s boBmQ ma vo vSeobecnom pripade
okrem boduQ spol@né s hyperbolowk; dalSie tri body, ktoré su vrcholmi polarneho
trojuholnika (vzliadom na danu kufese&ku k) s ortocentronV’. Na zéver treba vybrat
z kruznic zvazku, pre ktoru su priamky spajajucehat V kuze'ovej plochyK s vrcholmi
polarneho trojuholnika na tejto kruznici navzjooinké. Tato podmienka je splnena prave
vtedy, kel kruznical prechadza antipolor® priemerovej priamky hyperbolly; kolmej na
priamku V'S vzhadom na distam( kruZnicuk® vrcholuV kuze'ovej plochy*® Potoml n k;
={Q, X, Y, Z} a priamkyVX VY, VZ su rieSenim ulohy. (Obr. 4)

Daldim originalnym prinosom Karla Pelza pre riedeiligh stvisiacich s konstrukciou
obrysov priemetov kvadrik a analogického problénatykijuceho sa konStrukcie hranice

% Michele Chasle$1793 — 1880), jeden z najsich franctizskych matematikov 19. stéao(Apercu historique

sur l'origine et le développement des méthodeséemgtrie, Il. ed., Paris, 1875)

1 Takychto trojic priamok mdZe Byiekonéne mnoho, napriklad v pripade rinaj kuz&ovej plochy.

12 poznamka Ak sadalej bude hovoti o polarite,&i polarnej zdruzenosti (bez dapjicich Gdajov), budeme

ma’ vZzdy na mysli polaritu / polarnu zdruzeriazh’adom na ufujlcu kuzéoseku k v rovinea.

13 Kruznica k! so stredomV” a polomerom d je kruZnicou roviny. KruZnical je rovndahla s kruZnicou

?eviaitic|h bodlov prislichajtcou trojuholnikYZ stred rovndahlosti je bod V~ a koeficient sa rovnd—(Plati:
vol.lvs| =d)



hodeného tiga kvadriky tak v rovnobeznom, ako aj v stredovomwetieni je zovSeobecnenie
uz vtedy vyznamnej vetyQueteletovej-DandelinovefQ-D veta). Viom stanovil nutné
a dostaujuce podmienky rieSenia stanovenej ulohy pre ySetgularne kvadriky s vynimkou
jednodielneho rotmého hyperboloidu a hyperbolického paraboloidu, kreré treba na
rieSenie poufiiny postup. Pelzovo zovSeobecnenie znie:

Veta 2 Obrysom priemetu kvadratickej plochy v rovnobeaniostredovom premietani do
roviny patriacej do osnovy kruznicovych rezov plpge kuzéose&ka, ktorej ohniska su
priemety krajnych bodov priemeru plochy zdruZzené&hosnovou rovin rovnobeZnych
s priemetiou (vztfadom na danu plochdj.

Pelz sa vratil ktejto vete vo svojej poslgdmeaci venovanej stereografickému
premietaniu. Praca demonstruje, ako z Q-D vety amelkspontdnne vychadzaju vsetky
vlastnosti tohto zobrazenia. Pelz poznamerian,malo viet priestorovej geometrie zohrava
vo vyuwovani deskriptivnhej geometrie tak zavazna rolu o veta — pre jej pietné
a mnohostranné pouZzitie v tejto discipline

S offiadomnarozsah aameranie prispevku nie je mozné analyZal@sie prace K. Pelza
Z tejto oblasti. Pripomenieme si uz len dve vetprd sa oznauju za Pelzove vety [2], [15]

a pomocou ktorych mozno dok&z@haslesovu vetu uvedenu bez dékazu v poznamke XXVI
v Apercu historique.

Veta 3 Ohnisk& priemetov rovnobeznych rovinnych rezowejl&vadriky rovinami, ktoré su
rovnobezné s priematu, leZzia na dvoch kubesekach. Tieto kuzBose&ky su konfokalne
s obrysom priemetu plocHy.

Veta 4 Ohniska dvojdielneho rataého hyperboloidu, préteného roteného elipsoidu

a rot&ného paraboloidu sa v pravouhlom premietani prejtieto ohnisk obrysov priemetov
tychto pléch. Obrysy pravouhlych priemetov jedntti@o rot&gného hyperboloidu
a splosteného rotaého elipsoidu su konfokalne s priemetom kruznikera vznikne

rotaciou ohniska meridianu plochY.

Z Wadiska doélezitosti tematiky, originality a jednotlosti postupov si pozornts
zasluhuju i prace (14), (22) a (32).

2. 2 Vedecké vystavba zobrazovacich met6d

Hlavnou zasluhou Karla Pelza je sprecizovarakladov pravouhlej axonometrie ako
autonémnej zobrazovacej metédy. Pelz sa problémaial zaoberé s u¥achtilym cidom
»opravii’ niektoré chybné usudky v spisoch venovanych negtiwdé [5]. Ako prvy obratil
pozornog na axonometricky trojuholnik a dokazal, Ze tymiguholnikom a s nim spojenym
ortogonalnym stradnicovym trojhranom (ktory je aswmetrickym trojuholnikom zadah§
je pravouhld axonometria dena. VyrieSil s Uplna®u vSetky zakladné metrické alohy

14 Vetao obrysepriemetu rotanej kvadriky (srynimkou jednodielneho rataého hyperboloidu) je jednoduchym
doésledkom tejto vety. Ohniska v tomto pripade sémpety vrcholov plochy.

!> MozZno dokazé Ze v pripade rovnobeZného premietania veta ptatiubovd’nii osnovu rovin neobsahujticu
priemetiu.

16 Analogické vety , ktoré sa dotykaju osvetleniacplé st désledkami viet 2-4 mozno dajgpracach (12),
(14), (15) K. Pelza alebo v [2].

" Poznatok, Zze axonometricky priemet stradnicovébiiaiku je ortocentrom axonometrického trojuholnika,
dokazal nemecky matematik O. Schlémilch (1823 —11901856. [5]



o zakladnych geometrickych utvaroch (priamky amgvhavzajom kolmé, obraz kruznice,
dizka Gseéky, vzdialenog suradnicového zatku od Fubovdnej roviny utenej stopami,
otaanie roviny). V tejto metdde sa Pelz zaoberal ddtvym a rovnobeznym osvetlenim
gurovej plochy, konstrukciou izofét na bpvej, rot&nej valcovej ikuzbovej ploche
a rovnobeznynosvetlenindutejpolgule.Ako prvy vyuzil nakonstrukciuosiaxonometrického
priemetu hodeného tia gu’ovej plochy do pomocnej priemetne (v rovnobeZnoretieni)
gulovl plochu sumerne zdruzenu s danoulpoi] istej priemetne a kosostvorec, ktorého
strany suU incidentné s obrysmi priemetov dvoch aglch ploch® hradané osi leZia na
uhloprietkach tohto kosostvorca.

Karel Pelz sa prirodzene zaoberal aj zakladmbou Sikmej axonometrie. deu Pohlkeho
vetg ktorl takto nazvali matematici po jej uverejnenprvom dieli Pohlkeho tebnice
deskriptivnej geometrf r. 1860, kde Pohlke poznamenal, Ze elementarnyazidlety
pravdepodobne neexistuje, apreto sa preklada ddédo dielu &ebnice. Prvym
elementarnym, genialne jednoduchym uplnym dékazohikého vety bol dokaz mladého H.
Schwarza, Pohlkeho Ziaka. Schwarz dokézal vetw$exbecnenom tvareVycholy kazdého
rovinného Stvoruholnika mozno povazoza rovnobezny priemet vrcholov Stvorstena vopred
zvoleného tvaryt. j. podobnéhdubovdnému danému Stvorstefiu. 1863 a jeho dbkaz
uverejnil Pohlke, po vzajomnej dohode, v druhom anjdprvého dielu svojej ¢ebnice
r. 18662' Originalny Pohlkeho dbkaz nikdy uverejneny nebdlpriebehu dalSieho
polstor@ia vysli mnohé nové dbkazy tejto vety, synteticlmalytické. Jednym z prvych bol
dbkaz Karla Pelza r. 1877 [9]. Pelzov dbkaz je w&mny z historického ltadiska; Schwarz
v nom rozpoznal Pohlkeho dbékaz, s ktorym bol obozngmea nedokazal ho reprodukava
(v ¢ase uverejnenia Pelzovho d6kazu Karl Pohlke ua)nezi

Na zaver mozno povetjaze Karel Pelz vedel majstrovskym spésobom potiziva
syntetické metddy projektivnej a deskriptivnej getiie na odvodenie a doplnenie znamych
a na vyliadavanie novych konsStrukcii i metéd. O kazdom protd uvazoval zltadiska
aspornosti (v péte zakladnych operacii) a presnosti. Nagra vahu kladol na pri¢adnu
jasnos a jednoduchas To sa odrazilo aj v jeho vlastnych vzornych piéetkach, ktoré sa
teSili ve’kej ol’ube. Naozaj moZznolutova’, Ze nezanechal po sebe suUstavny spis
z deskriptivnej geometrie. Do knizného spracovanidostala asfigeho axonometria v diele
jeho byvalého asistenta a neskér nastupcu (v Gr&dolfa SchisslergOrthogonale
Axonometrie Ein Lehrbuch zum SelbststuditifOrtogonalna axonometria. dgbnica na
samostudium, Lipsko a Berlin, 1905). Autor sa chogidacit velkému deskriptivhemu
geometrovi za jeho zaujatie v prospech deskripjigeemetrie a jej vy&ovania na vysokych
Skolach technickych. V diele su nielen metodickywatlené Pelzove myslienky pre tych,
ktori si uz oboznameni so zakladmi tejto disciplialg su tiez aplikované na Siroku Skalu
zaujimavych problémov teoretickych i praktickych.

18 Jedna z pléch je hranicou premietacieho Gtvarejdguiovej plochy, druha je $ou simerne zdruzené giad
zvolenej pomocnej priemetne.

19 Metéde pravouhlej axonometrie st venované prége (18), (24), (26).

20 Karl Pohlke(1810-1876), profesodeskriptivnegeometrienatechnickejysokej skoles Berline;Darstellende
Geometrig Deskriptivna geometria, Berlin 1860, 1866, 18¢#wy diel, Berlin 1876 — druhy diel)

2L Podrobnejsie sa o histdrii dokazu vety a jej vjmear didaktike matematiky mozno dozvethe[14].



Zoznam prac Karla Pelza

1 Stredovy a rovnobezny priemet pléch druhéhorstuga rovinu kruznicovych rezov. (Die
Central- und Parallelprojekzion der Flachen zwefi@ades af eine Kreisschnittebene) In:
Grunert’s Archiv fur Mathematik und Physik, 1871, s. 313 — 330

2 O probléme lesklych bodov. (Uber das ProblemGlanzpunkte) InSitzungsberichte
der kais. Akademie der Wissenschaften in WihX, 1871, Il Abth., 730 — 740

3 O ukeni osi stredového priemetu kruznice. (Uber didiB@sung der Achsen von
Zentralprojekzionen des Kreises) Westnik kralovskéeské spoknosti nauk v Praze
1872

4 O ukeni osi stredového priemetu ploch druhéhoistuiber die achsenbestimmung
von Zentral-Projekzionen der Flachen zweiten GrablesSitzungsberichte der kais.
Akademie der Wissenschaften in WiexVl, 1872, 1l Abth., 481 — 490

5 Urenie osi kuzéovych pléch druhého stip. (Die Achsenbestimmung der
Kdgelflachen zweiten Grades) I8itzungsberichte der kais. Akademie der
Wissenschaften in WighXIX, 1874, Il Abth., 215 — 227

6 Prispevok ku konstrukcii kubeseiek z bodov a dog§nic pomocou kolineacie. (Beitrage
zur Konstrukzion der Kegelschnitte aus Punktenamgentendurch Kollineazion) In:
Vestnik kralovskéeské spoknosti nauk v Prazel875

7 O ukeni osi kuzkoseiek. (Uber die Achsenbestimmung der Kegelschnitte)
Sitzungsberichte der kais. Akademie der Wissentsrhiaf Wien LXLXXIII, 1876, I
Abht., 379 — 432

8 Konstrukcia osi elipsy z dvoch zdruzenych prieaaefKonstrukzion der Achsen einer
Ellipse aus zwei konjugierten Diametern) fo vyra’nej sprave c. kiealky v BSire,
1876

9 O vSeobecnom sposobe&emia ohnisk obrysov ploch druhého stap(Uber eine
allgemeine Bestimmungsart der Brennpunkte von Kemtder Flachen zweiten Grades)
In: Sitzungsberichte der kais. Akademie der Wissentgchiaf Wien LXXV, 1877, I
Abth. 175 - 217

10 O novom dbkaze zakladnej Pohlkeho vety. (Ubegreneuen Beweis des
Fundamentalsatzes von Pohlke)$itzungsberichte der kais. Akademie der
Wissenschaften in WiebhXXVI, 1877, 123 — 138

11 Doplnok k vSeobecnému spésobéemia ohnisk obrysov pléch druhého stap
(Erganzungen zur allgemeinen Bestimmungsart demrinenkte von Konturen der
Flachen zweiten Grades) I8itzungsberichte der kais. Akademie der Wissenschif
Wien LXXVII, 1878, Il Abth., 259 — 288

12 Prispevky k weniu hranice vlastného a hodenéhdédieloch druhého stugp
v stredovom osvetleni. (Beitrage zur BestimmungSdbstschatten- und
Schlagschattengrenzen der Flachen zweiten Grad€eh#albeleuchtung) In/yrocha
sprava krajinskej realky v Graz1878



13 Konstrukcie polomerov krivosti kukeseiek ako dosledok jednej Steinerovej vety. (Die
Krimmungshalbmesser-Konstrukzionen der Kdgelsahaitt Korollarien eines
Steiner’schen Satzes) Mestnik kralovskéeské spolkénosti nauk v Prazel879

14 K urkeniu dotgnic hranic vlastného tia rota&nych pléch. (Zur Tangentenbestimmung
der Selbstschattengrenze von Rotazionsflache§itmingsberichte der kais. Akademie
der Wissenschaften in WidoXXIX, Il Abth., 447 — 471

15 Ku konStrukcii hranic vlastnych a hodenychidiepléch druhého stuia za predpokladu
stredového osvetlenia. (Zur Konstrukzion der Sellasti Schlagschattengrenzen von
Flachen zweiten Grades unter Voraussetzung cenBaleuchtung) InVestnik
kralovskéceskeé spolénosti nauk v Prazel879/1880

16 K vedeckému spracovaniu ortogonalnej axonomeRrei sprava. (Zur
wissenschaftlichen Behandlung der orthogonalen édwbisetrie. Erste Mitteilung) In:
Sitzungsberichte der kais. Akademie der Wisserschalf Wien81, 1880, Il Abth., 300
- 330

17 O Queteletovej fokalnej krivke. (Uber die Fokalken des Quetelet) I®itzungsberichte
der kais. Akademie der Wissenschaften in WiixXIl, 1880, Abth., 1207 — 1219

18 K vedeckému spracovaniu ortogonalnej axonomddrieha sprava. (Zur
wissenschaftlichen Behandlung der orthogonalen datsetrie. Zweite Mitteilung) In:
Sitzungsberichte der kais. Akademie der Wissenschel Wien83, 1881, Il abth. 375 —
384

19 Ku konStrukcii priessikov priamok s kuZmsekami. (Zur Konstrukzion der
Schnittpunkte von Geraden mit Kegelschnitten)3runert's Archiv fur Mathematik und
Physik 1881

20 Poznamky ku konsStrukciam polomerov krivosti Kiosetiek ako dosledok jednej
Steinerovej vety. (Bemerkungen zu den Krimmungd$akser-Konstrukzionen der
Kegelschnitte als Korollarien eines Steiner'schatz&s) InVestnik kralovskéeské
spole’nosti nauk v Prazel882

21 K problému normal kuZeseiiek. (Zur Normalenproblem der Kegelschnitte) In:
Sitzungsberichte der kais. Akademie der Wissenscherl Wien 1882

22 K urkeniu obrysu zbortenych skrutkovych ploch. (Zur Kobestimmung windschiefer
Schraubenflachen) I18itzungsberichte der kais. Akademie der Wissenschiad Wien
LXXXVII, 1883, Il Abth., 473 — 483

23 O ,fundamentalnej vete“ pana Streisslera v kol&hej teorii tigiov. (Uber Herrn
Streissler’s Fundamentalsatz der konstruktiven Sehtheorie) InGrunert’s Archiv fur
Mathematik und Physjik.XI1X, 1883, 437 — 439

24 K vedeckému spracovaniu ortogonalnej axonoméiregia sprava. (Zur
wissenschaftlichen Behandlung der orthogonalen éwtietrie. Dritte Mitteilung)
In: Sitzungsberichte der kais. Akademie der Wissertechialf Wien 90, 1884, Il Abth.,
1060 — 1075



25 Poznamky k w@eniu osi kuzBovych pléch druhého stip. (Bemerkungen zur
Achsenbestimmung der Kegelflachen zweiten Grade§itzungsberichte der kais.
Akademie der Wissenschaften in Wié@ll, 1885, Il Abth., 410 — 415

26 Prispevky k vedeckému spracovaniu ortogonakmj@metrie. (Beitrage zur
wissenschaftlichen Behandlung der orthogonalen dwtetrie) InVestnik kralovské
ceské spokénosti nauk v Prazel885, 648 — 666

27 K problému normal elipsy. (Zum Normalenprobleen Bllipse) In:Sitzungsberichte der
kais. Akademie der Wissenschaften in WI&87

28 K problém normdl dokonale narysovanej elipsyir @ormalenproblem einer vollstandig
gezeichneten Ellipse) Ii®itzungsberichte der kais. Akademie der Wissensrhiaf
Wien 1887

29 Poznamka k rozprave: O Queteletove]j fokalnejkieri (Note zur Abhandlung: Uber die
Fokalkurven des Quetelet) I8itzungsberichte der kais. Akademie der Wissenschizaf
Wien XCVII, 1888, 1411 — 1415

30 Ortogonalny priemet kruznice. (Die orthogonaiej&kzion des Kreises) Iiasopis pre
realne Skolstvproc. XVI, 1891

31 O kuzéosekach opisanych a vpisanych daytiolnika. (Uber die Kegelschnitte um und
in ein Funfeck) InSchlémilch’s Zeitschrift fur Mathematik und Phy&ikbrané z dopisu
zaslaného Schlémilchovi), 1894

32 Ku klinogonalnemu zobrazeniu rétgch ploch. (Zur klinogonalen Darstellung der
Rotazionsflachen) Investnik kralovskéeské spoknosti nauk v Prazel 8952

33 K Joachimsthalovmu rieSeniu problému normalr aachimsthal’'schen Lésung des
Normalenproblems) Investnik kralovskéeské spolkénosti nauk v Prazel895

34 Hlavné vety stereografického premietania akdediy Queteletovej a Dandelinovej
vety. (Die Hauptsatze der stereographischenPraalals Korollarien des Satzes von
Quetelet und Dandelin) IVestnik kralovskéeské spolénosti nauk v Prazel 898
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