Tézy ku skúške z Elementárnej geometrie Euklidovej roviny.

1. Axiómy incidencie a usporiadania. Dokážte, že každým bodom prechádzajú aspoň dve priamky.

2. Úsečka. Dokážte, že ak C m AB, tak úsečka AC je podmnožinou úsečky BC.

3. Polpriamka. Polrovina. Dokážte, že ak bod P inciduje s priamkou p a bod A neinciduje s priamkou p, tak polpriamka PA leží v polrovine pA.

4. Trojuholník. Dokážte, že trojuholník rozdeľuje rovinu na dve oblasti, z ktorých jedna je konvexná a jedna nekonvexná.

5. Paschova axióma. Paschova veta. Ukážte, že je dôsledkom axióm incidencie a usporiadania, resp. jej využitie pri dôkaze nejakého tvrdenia.

6. Axiómy usporiadania. Dokážte jedno z nasledujúcich tvrdení:                   – ak B m AC, C m AD, tak B m AD,                                                                  - ak B m AC, C m BD, tak B m AD.

7. Axiómy zhodnosti. Dokážte, že ak C m AB, C´m A´B´ , AC ( A´C´ a      AB ( A´B´ , tak je aj BC  ( B´C´.

8. Zhodnosť uhlov. Dokážte, že susedné uhly k dvom zhodným uhlom sú zhodné.

9. Zhodnosť úsečiek, voľná úsečka. Dokážte, že ak u,v,r sú voľné úsečky, pričom u ( v, v ( r, tak u ( r.

10. Sčitovanie voľných úsečiek. Dokážte, že ak u,v,r sú voľné úsečky, pričom u ( v , tak u + r ( v + r .

11. Zhodnosť trojuholníkov, vety o zhodnosti trojuholníkov. Dokážte vetu (sus).

12. Zhodnosť uhlov, nerovnosti uhlov. Dokážte, že vrcholové uhly sú zhodné.

13. Zhodnosť trojuholníkov, vety o zhodnosti trojuholníkov. Dokážte vetu (sss).

14. Vonkajšie a vnútorné uhly trojuholníka. Dokážte, že vonkajší uhol trojuholníka je väčší, než ľubovoľný vnútorný uhol, nesusedný s daným vonkajším uhlom.

15. Zhodnosť uhlov, uhol priamok. Existencia nepretínajúcich sa priamok v rovine. 

16. Rovnoramenný a rovnostranný trojuholník. Podstata dôkazov ich existencie.

17. Stred úsečky. Dôkaz existencie a jednoznačnosti.

18. Os konvexného uhla. Definícia, existencia, jednoznačnosť.

19. Pravý uhol. Existencia pravého uhla. Dokážte, že uhol zhodný s pravým uhlom je pravý uhol.

20. Pravý uhol. Existencia pravého uhla. Dokážte, že každé dva pravé uhly sú zhodné.

21. Kolmosť priamok. Dokážte, že daným bodom  M prechádza jediná priamka k kolmá na danú priamku p.

22. Vonkajšie a vnútorné uhly trojuholníka. Dokážte, že v každom trojuholníku sú aspoň dva vnútorné uhly ostré.

23. Vzťahy medzi stranami trojuholníka (trojuholníkové nerovnosti). Dokážte aspoň jeden z nich.

24. Klasifikácia uhlov. Dokážte, že uhol susedný s ostrým je tupý.

25. Rovnobežnosť priamok. Postačujúce podmienky rovnobežnosti priamok.

26. Existencia a jednoznačnosť priamky prechádzajúcej daným bodom A a nepretínajúcej danú priamku p, neincidujúcu s A.

27. Vlastnosti relácie rovnobežnosti na priamkach. Dokážte, že ak priamka a je rovnobežná s priamkou b, priamka c je rôznobežná s priamkou a, tak priamka c je rôznobežná s priamkou b.

28. Axióma rovnobežnosti a niektoré jej dôsledky. Dokážte, že ak je priamka c kolmá na priamku a, priamka a je rovnobežná s priamkou b, tak  je priamka c kolmá na priamku b.

29. Rovnobežné premietanie roviny na priamku p. Dokážte, že rovnobežným priemetom úsečky AB na priamku p je buď bod, alebo úsečka.

30. Kružnica. „Axiómy kružnice“. Kedy sú dve tetivy kružnice zhodné? Vyslovte a dokážte tvrdenie.

31. Kružnica. Otvorený kruh. Dokážte, že otvorený kruh je konvexná množina.

32. Kružnica. Klasifikácia vzájomnej polohy priamky a kružnice. Svoje tvrdenia zdôvodnite.

33. Vzájomná poloha dvoch kružníc k=(S;r), k´=(S´;r´) , r < r´. Dokážte, že ak platí |SS´| < r´- r , tak každý bod kružnice k je vnútorným bodom kružnice k´.

34. Vzájomná poloha dvoch kružníc k=(S;r), k´=(S´;r´). Dokážte, že ak majú dve nesústredné kružnice spoločný bod M neležiaci na ich osi SS´ , tak majú spoločný ešte jeden bod N rôzny od M.

35. Vzájomná poloha priamky p a kružnice k=(S;r). Dokážte, že ak priamka p a kružnica k majú spoločný bod X a priamka p nie je kolmá na priamku SX, tak majú spoločný ešte jeden bod Y rôzny od bodu X. 

36. Obvodový a stredový uhol prislúchajúci danému oblúku kružnice. Dokážte, že obvodový uhol je zhodný s polovicou stredového uhla.

37.  Mocnosť bodu vzhľadom na kružnicu. 

38. Vzájomná poloha dvoch kružníc k=(S;r), k´=(S´;r´). Dokážte, že ak je [SS´] = d, d = r + r´, tak k,k´ majú spoločný práve jeden spoločný bod T.

39. Tetivový a dotyčnicový štvoruholník. Vyslovte a dokážte nutnú a postačujúcu podmienku pre to, aby bol daný štvoruholník tetivový.

40. Tetivový a dotyčnicový štvoruholník. Vyslovte a dokážte nutnú a postačujúcu podmienku pre to, aby bol daný štvoruholník dotyčnicový.

41.  Axiómy spojitosti (Archimedova a Cantorova ax.). 

42.  Miera úsečky.

43.  Kružnicová inverzia. Definícia, základné vlastnosti.

