4. POJEM ALGEBRAICKEJ VARIETY
16. Popiste algebraicki varietu V (zy, vz,y2) C A3(R).

17. Ukazte, ze jednotkova kruznica v A%(R) spolu so svojim stredom tvori algebraicki
varietu, t.j. nadite polynomickt rovnicu, pripadne sistavu polynomickych rovnic, kto-
rych rieSenim je presne dand mnozina.

18. Dokéazte, ze mnozina
{(a,b) | a+beZ}
nie je algebraickou varietou v A%(R).

19. V A%(R) majme mnoZiny
My ={(1,1),(3:5), (5:5)-- G )}
Mo = (10, 1 (D ()

O kazdej zistite, ¢i je algebraickou varietou. Ak dno, popiste ju polynomickymi rovni-
cami. Ak nie, dokazte.

20. Rozhodnite, ¢i bod (1,1,1) spolu s bodom (—1,—1,—1) a s bodmi {(0,¢,0) | t € C}

(t.j. y-o0s) tvoria spolu algebraickii varietu v A%(C). Ak 4no, popiSte ju polynomickymi
rovnicami. Ak nie, dokazte.
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21. V priestore A% majme takéto tri kruznice: vietky maju stred v podiatku stradnicovej
stustavy a polomer 1, prva lezi celd v xy-rovine, druha v yz-rovine a tretia v xz-rovine.
Rozhodnite, ¢i body tychto troch kruznic tvoria algebraicki varietu. Ak dno, popiste ju
polynomickymi rovnicami. Ak nie, dokézte.
22. Uvazujme mnozinu A vSetkych 3 x 3 matic nad R, t.j.
ail a2 a13
A= az az a3 |,a; €R
az1 az2 ass
Tito mnozinu mdzme prirodzene stotoznit s afinnym priestorom A?(R), kde stiradnice
st a11, ai2, aig, a1, G2, 23, A31, 432, A33.
(a) Ukézte, Ze mnozina singuldrnych matic tvori v tomto priestore algebraicki va-
rietu.

(b) Ukazte, ze mnozina matic v A, ktorych hodnost je najviac 1, tvori v tomto
priestore algebraicki varietu.

23. Zistite, ¢i v A3(R) plocha
V(32? + 3y* + 322 — 10xyz — 3)
obsahuje priamku, ktora je prienikom rovin
Vie—y—22+2) a V(2r—2y+z+1).

24. (m) Nech M c A!(C) pozostéva z tych bodov komplexnej afinnej priamky, kto-
rych stradnica je redlna. Je mnozina M algebraickou varietou v A'(C)? Svoju odpoved
zdovodnite.



