5. OKRUHY A IDEALY

25. Nech R je okruh a G C R je lubovolna neprazdna mnozina. Ukézte, ze
(G) ={rig1 + 1292 + - + 19}
(t.j. konecné kombinécie prvkov z G s koeficientami z R) je idedl v R.
26. V okruhu Q[z] majme idedl I = (f,g), kde
f=a*—a2®—222+52—3
g =x° — 323 + 222
N&jdite polyném h taky, ze I = (h), a vyjadrite tento polyném ako kombinéciu f a g
nad Q[z], t.j. ndjdite polynémy u,v € Q[z], pre ktoré plati
h=u.f+v.g
27. Nech R je okruh a nech I, J C R st idedly.
(a) Ukézte, ze IJ aj I NJ st idedly.

(Mnozina IJ pozostava z prvkov aiby + agbs + -+ + anby, kde a; € I, b; € J.)
(b) Rozhodnite, ¢i plati IJ =1nNJ.

28. Nech R je okruh anech I, J C R st idedly. Definujme I+J := {a+b|a€ I, be J}.
Ukéazte, ze I 4 J je idedl v okruhu R. (Pozn.: I 4+ J je najmensi ideédl obsahujuci I a J.)

29. (m) Nech R je okruh a nech I, J C R st idedly. Definujme [ : J :={a|abe I Vb €
J}.

(a) Ukézte, ze [ C I : J.

(b) Ukézte, ze I : J je idedl v okruhu R.

(c) Pre I = (z3y?,22%y3,y*), J = (x) najdite I : J.

(d) Pre I = (z3y?, 2%93,9*), J = (2?) najdite I : J.

30. V okruhu R uvazujme rasticu retaz idedlov Iy C Iy C I C .... Ukazte, ze

oo
o=@
i=0
je idedl v R.
31. Nech R je okruh a nech I C Rlz] je ideal. Pre kazdé m € Ny uvazujme mnozinu
I = {am € R| amz™ + apm_12™ 1 +--- 4 ag € I pre nejaké ag, ..., am_1 € R},
Cize Jp, pozostava z veducich koeficientov polynémov v I, ktoré su stupna m, a nuly.

(a) Ukazte, ze J,, je idedl v R.
azte, ze Jo, C Jp41 pre vsetky m € Ny.
b) Ukazte, ze J, I+ setk N



