5. ZADANIA NA CVICENIE 21.3.

Axiémy usporiadania
Mnozina bodov M sa nazyva konvernou, ak pre kazdu dvojicu bodov A, B € M plati,
ze cela tsecka AB lezi v mnozine M.

41. Ukéazte, ze tsecka je konvexnd mnozina.

* 42. Na predndaske sme videli, Ze separacna vlastnost na priamke je dosledkom vety o
styroch bodoch:
sNech Ax BxC a AxCxD. Potom BxC=x*xD aj AxBx*xD?”

Ukazte, ze aj naopak tato veta je dosledkom separacnej vlastnosti na priamke, teda ide
(za predpokladu I1,12,13, U1,U2,U3, bez pouzitia U4!) o ekvivalentné tvrdenia.

43. Nech A % B« C. Ukate, 5e BC C AB.

DOMACA ULOHA (DO 4.4./5.4.)
Axiémy usporiadania
44. Nech Ax BxC a B* C x D. Ukazte, ze BC C AD.

* 45. UkAazte, ze separacnd vlastnost v rovine (U4S) je ekvivalentnd Paschovej axi-
6me. (Na predndske sme si ukdzali, ze z U4P vyplyva U4S. Treba este ukdzat, ze za
predpokladov 11-3, U1-3 z U4S vyplyva U4P.)

46. Vynechajme z bodov algebraického modelu R? body na y-osi, a z priamok vynechdme
y-o0s. Ktoré z axiom usporiadania tato geometria splna?

Ptolemaiova konstrukcia pravidelného patuholnika

47. Overte, ze nasledovnou konstrukciou zostrojime pravidelny patuholnik vpisany do
kruznice.

Dana je kruznica k so stredom S.
(1) AB je priemer kruznice k.
2) C je taky bod na kruznici k, ze j@ 1 %
3) D je stred usecky AS.
4) FE je taky bod na usecke BS, ze DE = DC.
5) Strana pravidelného péatuholnika vpisaného do k je zhodna s tiseckou EC.
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(Mozny postup: vypocitajte dizku tsecky EC' a vypoditajte dizku strany pravidelného
pétuholnika vpisaného do danej kruznice. Ked sa tieto hodnoty rovnaji, naozaj sa kon-
struuje pravidelny patuholnik.

Vypoditat dizku tsecky EC by nemal byt problém.
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Pre dizku strany pravidelného patuholnika mozte postupovat viacerymi sposobmi. Na-
priklad si pomozete trigonometriou. Vtedy mozno budete potrebovat poznat presnu
hodnotu cos 36°. S trigonometrickymi vzorcami je potom uzito¢né aj vyjadrenie, zZe

1
90°:72°+18°:2-36°+§-36°.
Alternativne sa dizka strany pravidelného pituholnika dd vypoéitat pomocou klasickej

Euklidovej geometrie, s vyuzitim uz dokdzanych vlastnosti pravidelného péfuholnika,
Télesovej vety a vety o stredovom a obvodovom uhle, ndpovedou je nasledovny obrazok.)
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48. Narysujte si pravidelny patuholnik konstrukciou v cviceni 47.



